
ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ ΠΟΛΛΩΝ ΜΕΤΑΒΛΗΤΩΝ 

 

• Συναρτήσεις της μορφής  

• Συνάρτηση δύο μεταβλητών 

• Γραφική παράσταση 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ ΠΟΛΛΩΝ ΜΕΤΑΒΛΗΤΩΝ 

• Γραφική παράσταση και Ισοσταθμικές καμπύλες f(x,y)=c 
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Παράγωγοι συναρτήσεων πολλών μεταβλητών 
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Παράγωγοι συναρτήσεων πολλών μεταβλητών 
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Παράγωγοι συναρτήσεων πολλών μεταβλητών 

 

• Για να υπολογιστεί η μερική παράγωγος ως προς x μιας 
συνάρτησης δύο μεταβλητών f(x,y), θεωρούμε το y σαν 
σταθερά και παραγωγίζουμε την συνάρτηση ως προς x σαν 
να ήταν συνάρτηση μιας μεταβλητής. 

 Παρόμοια υπολογίζεται η μερική παράγωγος ως προς y. 

 Παράδειγμα: Να υπολογιστούν οι μερικές παράγωγοι της 
f(x,y) = x cos(y) + y ex 
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Παράγωγος κατά κατεύθυνση (ή κατευθυνόμενη παράγωγος) 
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Παράγωγος κατά κατεύθυνση (ή κατευθυνόμενη παράγωγος) 

• Τρόπος υπολογισμού: μέσω του διανύσματος της κλίσης 

 

 

 

• Η παράγωγος κατά την κατεύθυνση του μοναδιαίου 
διανύσματος û=u1î+u2ĵ δίνεται από το εσωτερικό 
γινόμενο: 
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Ιδιότητες της κλίσης 

• Για θ=0 => Dûf=max 

• Σε κάθε σημείο του πεδίου ορισμού της η f παρουσιάζει 
την μέγιστη αύξηση κατά μήκος της κατεύθυνσης του 
διανύσματος της κλίσης 

 

• Για θ=π => Dûf=min 

• η f παρουσιάζει την μέγιστη μείωση 

 

• Για θ=π/2 => Dûf=0 

• η f δεν παρουσιάζει μεταβολή σε κατεύθυνση κάθετα στο 
διάνυσμα της κλίσης 
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Ιδιότητες της κλίσης 
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Ιδιότητες της κλίσης 
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Ιδιότητες της κλίσης 

• Αν η f(x,y) είναι παραγωγίσιμη σε μια περιοχή και έχει σε 
ένα εσωτερικό σημείο αυτής της περιοχής τοπικό 
ακρότατο, τότε σε αυτό το σημείο fx=0 και fy=0. 
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Ιδιότητες της κλίσης 

• Το αντίστροφο πάλι δεν ισχύει: μπορεί οι μερικές 
παράγωγοι να μηδενίζονται σε κάποιο σημείο και να μην 
αντιστοιχεί σε ακρότατο (π.χ. σαγματικά σημεία). 

 

 



ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ ΠΟΛΛΩΝ ΜΕΤΑΒΛΗΤΩΝ 

Ιδιότητες της κλίσης 

• Το gradient ως διάνυσμα υποδεικνύει την αύξηση της 
κλίσης μιας συνάρτησης.  

• Παράδειγμα:  https://en.wikipedia.org/wiki/Gradient  

 

 

https://en.wikipedia.org/wiki/Gradient

